
6. 積分の公式
∫

xαdx =
1

α + 1
xα+1 (α 6= 1)

∫
dx

x
= log |x|

∫
f ′(x)

f(x)
dx = log |f(x)|

∫
exdx = ex

∫
axdx =

ax

log a
(a > 0, a 6= 1)

∫
f ′(x)ef(x)dx = ef(x)

∫
log xdx = x log x − x

∫
sin xdx = − cos x

∫
cos xdx = sin x

∫
tan xdx = − log | cos x|

∫
cot xdx = log | sin x|

∫
sinh xdx = cosh x

∫
cosh xdx = sinh x

∫
tanh xdx = log cosh x

∫
coth xdx = log | sinh x|

∫
sec2 xdx = tan x

∫
cosec2 xdx = − cot x

∫
dx√

1 − x2
=

{
arcsin x
− arccos x

(注)

∫
dx√

a2 − x2
= arcsin

x

|a|∫
dx

1 + x2
= arctan x

∫
dx

a2 + x2
=

1

a
arctan

x

a∫
dx√

1 + x2
= arcsinh x = log(x +

√
1 + x2)

∫
dx√

a + x2
= log |x +

√
a + x2|

∫
dx

1 − x2
= arctanh x =

1

2
log

∣∣∣∣
1 + x

1 − x

∣∣∣∣
∫ √

1 + x2dx =
1

2

(
x
√

1 + x2 + log(x +
√

1 + x2)
)

∫ √
x2 − 1dx =

1

2

(
x
√

x2 − 1 − log |x +
√

x2 − 1|
)

∫
arcsin xdx = x arcsin x +

√
1 − x2

∫
arctan xdx = x arctan x − 1

2
log(1 + x2)

∫
arcsinh xdx = x arcsinh x −

√
1 + x2

∫
arctanh xdx = x arctanh x +

1

2
log(1 − x2)

(注) • arcsin x =
π

2
− arccos x ではあるが、不定積分では定数の差は気にしないので、

いづれでもよい。
• arcsin x, arctan x 等は所謂主値を取る: −π

2
≤ arcsin x ≤ π

2
,−π

2
< arctan x <

π

2

7. 演習問題

問 7–1. y = arcsin x =

∫ x

0

dx√
1 − x2

について、定積分 I(a) =

∫ a

0

arcsin xdx (0 ≤ a ≤

1) を次の 2 通りで求めてみよう。
(1) arcsin x = (x)′ arcsin x と見て部分積分して求めよ。
(2) 長方形領域 D = {(x, y) 0 ≤ x ≤ a, 0 ≤ y ≤ arcsin a} は y = arcsin x のグラフに
よって 2 つの領域に分かれる。この各領域の面積を考えることによって求めよ。

問 7–2. 有理関数 f(x) =
x3 − 6x2 + 5x − 8

(x − 1)2(x2 − 6x + 13)
の不定積分を計算したい。

(1) f(x) =
a

x − 1
+

b

(x − 1)2
+

c(2x − 6) + d

x2 − 6x + 13
を満たす定数 a, b, c, d を求めよ。

(2) それぞれの項の不定積分を計算して、
∫

f(x)dx を求めよ。
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